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Exercicel

A) On considérele polynéme pdéfini par p(z)=2—32"—3z+5+20i, zétant un nombre

complexe.

1. Montrer que 1+ 2i est uneracinede p.

2. Trouver deux nombres complexesaet b telsque, pour tout nombre complexe z, on ait
p(2)=(z-1-2)(Z +az+b).

3. Endéduire dans I’ensemble des nombres complexes, les solutions del’équation p(z) =0.

B) Leplan complexe est rapporté aun repere orthonormé direct (O U, \7) ; on prendra 1cm

pour unité graphique.
1. Placer lespoints A, B et Cd’affixes respectives a=1+2i, b=-2—1 & c=4-1 danslerepére

(O; U, \7).
2. Soit D lepoint d’affixe 2 + 3i. Montrer que A, B et D sont alignés.

b—a . . : . .
a) Calculer ——, mettre lerésultat souslaforme algébrique puis sous laforme trigonométrique.
c-a

b) Endéduire lanature exacte du triangle ABC.

Exercice2

Une entreprise acheéte, utilise et revend des machines aprés un certain nombre x; d’années. Aprés 6
annees, I’évolution du prix devented’une machine enfonction du nombre d’années d’utilisation,
seprésente comme suit :

Nombre d’année X 1 2 |3 14|56
Prix yij enmilliers de 150 125| 90| 75| 50| 45

1. Représenter graphiquement e nuage de points de cette série statistique.
(On prendra 1 cmpour une année enabscisse et 1 cmpour 20 000 FCFA en ordonnée.)

2. Déterminer les coordonnées du point moyen G delasérie (X, yj) ainsi définie.

3. Enutilisant laméthode des moindres carrés, déterminer une éguation cartésienne de ladroite de
régression dey en x de cette série statistique.

4. Endéduire uneestimation du prix devented’une machineapreés 7 ansd’utilisation.

Probleme
Le probléme comporte troisparties A, Bet C obligatoires.
On considére lafonction numérique f delavariable réelle x définie pour tout x = —2 par

F=—2

e
On note () sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O ; 1, j).

X+2
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Partie A
1. Dé&erminer leslimites de f aux bornes de son domaine de définition.

2. Etudier lesvariations de f et dresser son tableau de variation.
3. Soit g larestriction de f al’intervalle | =]-1; +o.

Montrer queg réaliseunebijection de | sur unintervalle J quel’on déterminera.
4. Tracer, dansle méme repére, lacourbe( ~ ) représentative de | a fonction f, et lacourbe (7 ')

représentative de | a fonction g1,

Partie B

1. Déterminer I’image par f del’intervalle [0;1].

2. Calculer T "(X) etvérifier quepour tout x de[0;1], f "(x)>0.
1 2

3. Endéduire quepour tout x de[0;1], 2 <f'(x)< 3

4. Démontrer quel’équation f(x) = x admet uneunique solution a dans|’intervalle [0; 1]

(On ne demande pasdecalculer a.)

PartieC

On considére la suite (u,,) atermes positifs, définie par uO:% et pour tout entier naturel non nul n,
u,, = f(u,).

1. Montrer par récurrence sur n que lasuite (u,,) est croissante et que u, € E 1} :

Quelle conclusion peut-on en tirer ?

2. Démontrer que pour tout entier naturel n, on a: |u

n+1

2
—aj<=u, -al.
3

3. En déduire que pour tout entier naturel n, |un —a| < (éj .

4. Déerminer lalimite de la suite (uy).
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